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Resumen

Vamos a indicar como se construyen todos los epimorfimos entre dlgebras de Moisil
n-valentes axled finitas y a determinar su nimero, lo que generaliza mestro resultados
indicados en [7].

1 Introduccion

Un élgebra de De Morgan es un par (A, ~) donde A es un reticulado distributivo acotado y
~ es una operacién unaria definida sobre A tal que: ~~zx =z, ~ (z Ay)=~zV ~y.

Sin > 2 un algebra de Moisil n-valente L, [1], [2], es un dlgebra de De Morgan donde estén
definidos n — 1 operadores o;, 1 < ¢ < n — 1 que verifican:

L1) oi(z Vy) =0 Vo, 1 <i<n—1.

L2) oszV~ox=1,1<i<n-—1.

L3) oi(ojz) =042, 1<i<n—-11<j<n-—1

I4) oi(~z)=~0piz,1<i<n-—1

L5) o1z <oz < ... < oy

L6) Siox = o,y parai=1,2,...,n — 1 entonces = = y. (Principio de determinacién)

Tambien diremos que L es un M-dlgebra m-valente. Toda éalgebra de Boole es un
M-4lgebra 2-valente y toda M-algebra 2-valente es un algebra de Boole [1].

Es bien conocido [1], [2], que si L es un M-4lgebra n-valente y ponemos
Bi(L)={z € L:oix=ux}

entonces By(M) = By(M) = ... = B,_1(M) y este conjunto es un algebra de Boole que
notaremos B(L).
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Sine N, n>2 seaC, = {ﬁ : 0 < j <n—1}. Considerado como subreticulado
de los nimeros reales, es claro que C), es un reticulado distributivo acotado. Definiendo

: ] J k4 j L
:1—_ — k — . >
n—1 n_lyak( _1) 0, si +]<’I’Ly0'k(n_1) 1,si £+ j > n donde

1<k<n—-—1y0<j3<n-—1,entonces C, es un M-dlgebra n-valente.

~

Observacién 1.1 Si L es un M-dlgebra n-valente, y b € B(L) consideremos la seccién
superior S = [b). Sabemos que S1 es un reticulado distributivo, con primer elemento b y
dltimo elemento 1. St © € Sy pongamos por definicion ~; € = ~ © V b, entonces Sy es un
dlgebra de De Morgan.

Six € 81 entonces b < x luego b = o;b < 0y y por lo tanto S, es un M-dlgebra n-valente.
En forma andloga si consideramos la seccidn inferior Sy = (b] y dado x € Sy definimos
~y x =~ 1T Ab, entonces Sy tambien es un M-dlgebra n-valente.

Lema 1.1 Si L es un M-dlgebra n-valente y b € B(L), la funcidn : h(x) =z A ~ b, es un
isomorfismo de [b) en (~ b.

2 Algebras de Post y axled

Un M-4lgebra n-valente L, donde n > 3, se dice un &lgebra de Post n-valente si existen
elementos ¢y, ca,...,Ch_2,cn—1 = 1 € L tales que g;c; = 0 para ¢+ j < n y gic; = 1 para
2+ j > n. Los elementos ¢;, 1 <4 < n — 1 se denominan los centros de L.

Definicién 2.1 Un M-dlgebra n-valente L, n € N, n > 3 se dice azled si existen elementos
41,02, ...,0n-2 € L, denominados los ejes de L, tales que para todoi=1,2,... ,n—1 y para
todo 7 =1,2,...,n—2:

(A1) Sii+ j < n entonces o;a; =0,
(A2) Sii+ j =n entonces op1z < o1 V 0504, cualquiera que sea z € L. ([2], pag. 177)

Los ejes de un M-élgebra n-valente L son tnicos [2].

Es bien conocido que toda algebra de Post n-valente es un M-4lgebra n-valente axled. Pero
la reciproca no es verdadera. En efecto A = Cy x C3 es un M-algebra 3-valente axled y no
es un algebra de Post 3-valente.

Si L es un M-éalgebra n-valente entonces [2]:

(A3) oyas = 0,4, cualesquiera que sean ¢,s,u,v tales quet+s>nyu+v>n, 1<t u<
n—1,1<s,v<n—2

.
’

(Ad) a1 <ax<...<an9,
n—1
(A5) z =\ (on—jT Aa;)V o1,z cualquiera que sea = € L.
§=2
Si X es un conjunto finito notaremos con N[X] el niimero de sus elementos.

Por [2], p4g. 192 sabemos que si L es un M-dlgebra n-valente y b € B(L) entonces L =
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[b) x (b]. Por el Lema 1.1, [b) = (~ b] luego también tenemos que L = (~ b] x (b]. Observemos
que si b = 0 entonces L = L x {0} y si b = 1 entonces L = {1} x L. Sib € B(L) \ {0,1}
entonces N[[B)] > 1y N[(~ b]] > 1.

Por [2], pdg. 193, sabemos que si L es un M-4lgebra n-valente axled entonces L £ [0,,_1a;) ¥
(0n-1a1] donde [0y,_1a1) es un &lgebra de Boole y (0,_1a1] es un algebra de Post n-valente.
Supongamos que L no es un algebra de Boole ni un dlgebra de Post n-valente, entonces
on—101 € B(L)\ {0,1}. En efecto si 0,,_1a1 = 0 entonces por (A3) 0,a,,—; = 0y—101 = 0, para
1 <7 <n-—1. Luego por (A2) 0,,_12 < 012V 00y, = 012V0 = o4z ycomo 01z < ¢ < 0y &
tenemos que 01 = x y en consecuencia € B(L) para todo £ € L, entonces L seria un
algebra de Boole, absurdo.

Si o,_1a1 = 1 entonces los elementos ¢; = a; parai = 1,2,...,n — 2y ¢y—1 = 1 verifican
o;c; =0 parai+j < nyoic; =1parai+j > n. Luego L seria un algebra de Post n-valente,
absurdo.

Si L es un M-4lgebra n-valente axled finita, N[L] > 1 y b un atomo de B(L). Como
b<1=~0,_10; VO, 101 Y ~ Op_1a1,0,_101 € B(L) entonces b < ~ 0,_1a; 6 b < 0,_10,.

En [8] probamos que
(I) Sib < ~ 0,101 entonces (b] = {0,b} = Cs.

(IT) Sib < 0,_1a1, y ponemos ag = 0, a,_1 = 1 entonces:
{zj=0a; ANb:0<j<n-—1} = (b = C,.

Si B(L) tiene m &tomos y b € A(B(L)) sean j = N[{b € AB(L)) : b < ~ op_1a1} y
k=N[{be AB(L)):b< op_101}, luegom =j + k.

Por el Lema 1.1, sabemos que [05-1a1) = (~ 0n_1a1], luego

L= (N O'n_lal] X (Un—la'l]a

y como

(~ Op_101] = H{(b] :be AB(L), b< ~ op_1a1},

(On_101] = H{(b] :be AB(L), b< op_1a1}

entonces
o~ k
L=CyxC,.

Esto generaliza nuestros resultados para las dlgebras de Lukasiewicz trivalentes con eje [5],
y d4 una mayor precisién al resultado indicado en [2], pdg. 293.

3 Imagenes homomorficas de un algebra de Moisil
n-valente axled finita

Dado n > 3, sea L un algebra de Moisil n-valente axled finita, entonces
L=C)xC¥ donde jkeZ, j>0,k>0.

(T) Sij =k =0 entonces L es trivial, esto es tiene un solo elemento,
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(B) Sij > 1, k =0 entonces L es un algebra de Boole con j dtomos,

(P) Sij =0, k > 1 entonces L es un algebra de Post n-valente y B(L) es un 4lgebra de
Boole con k dtomos. Los centros son las i-uplas, 1 <:<n—1

Ty = (C,;,Cz',... ,C,;),
donde ¢4, c¢2,...,ch_1 = 1 son los centros de C,,.

(A) Sij>1, k> 1 entonces L es un M-algebra axled, que no es un algebra de Boole ni
un algebra de Post n-valente. Los ejes son las (j + k)-uplas

a; = (0,0,;..,0,01,.;0.,01), donde 1 <i<n-—2,
y €1,C2,...,Cn_1 = 1 son los centros de C,,. Por lo tanto
Op-101 = (0,0,...,0,1,...,1).
IR S e
B(L) es un &lgebra de Boole con j + k 4tomos, cuyos elementos son
(b1,b2y .., b bj1, ..y bivk),

donde b; =0€ C, ={0,1} para 1 <i<jy b € {0,1} CCpparaj+1<i<j+k.
Dado b € B(L) sean

JO)={i:6:=1,1<i<j}, y Kp)={i:b=1,j+1<i<j+k}

luego 0 < N[J(b)] <jy 0 < N[K(b)] < k.

Si 7 y k no son simultaneamente nulos entonces L es un M-dlgebra n-valente finita no
trivial. Sabemos que las imagenes homomérficas de L estdn determinadas por los filtros
[b) donde b € B(L), y que el dlgebra cociente L/[b) es isomorfa al M-algebra n-valente
(b)) ={z € L: z < b}. Luego como B(L) tiene 2'** elementos:

(NIH) existen 27* imagenes homomérficas de L.

(B) Si j > 1, k = 0, entonces L tiene 2’ imigenes homomérficas, que son algebras de
Boole.

(P) Sij =0, k> 1, entonces L tiene 2* im4genes homomérficas, que son 4lgebras de Post
n-valentes.

(E) Sij > 1, k > 1, entonces L tiene 2% imagenes homomérficas, que son M-4lgebras
n-valentes axled.

(E1) Si N[K(b)] = 0, entonces (b] =2 BNV por lo tanto hay (jjl), 0 < j; < j im4genes
homomérficas de L que son 4lgebras de Boole con j; 4tomos, y en total tenemos 2/
imégenes homomérficas que son 4lgebras de Boole. Observemos que si N[J(b)] =
0, entonces L/[b) es un 4lgebra trivial.
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(E2) Si N[J(b)] = 0, entonces (b] = Ca®) por 1o tanto hay (kkl), 0 < k; < k imégenes
homomérficas L' de L que son 4lgebras de Post n-valentes, tales que B(L') es un
dlgebra de Boole con k; 4tomos, y en total tenemos 2F imégenes homomérficas
que son &lgebras de Post n-valentes. Observemos que si N[K ()] = 0, entonces
L/[b) es un 4lgebra trivial, que coincide con el 4lgebra trivial indicada en (E1).

(E3) Si1 < j1 =N[J®)] <jyl <k = NK(®O)] <k, entonces L/[b) = (b =

Cév VOl NG og 41y M-4lgebra n-valente axled que es una imagen homomérfica

de L, que no es un algebra de Boole ni un algebra de Post n-valente.
Por lo tanto el nimero de estas imagenes homomorficas es:

(28 —1). zi: (Ij) = (2" —1).(2 — 1).

i=1

Como en uno de los casos (E1) y (E2) obtenemos una misma imagen homoméorfica,
el dlgebra trivial, si j > 1y k > 1, en total tenemos:

2P -D+2 D). (-1 =24+ 2D+ (@ -1)) =2+ (2F-1).2 =

2. (1+2F—1) =228 = 27tk

imégenes homomorficas lo que habiamos determinado en (NIH).

4 Epimorfismos

Si B y B' son §lgebras de Boole, notaremos con Epi(B, B') el conjunto de todos los epimor-
fismos de B en B'.
Sib€ B, ybV € B, sea Epi®»)(B,,, B,) = {h € Epi(Bn, B,) : h(b) = ¥'}.

Si L'y L' son algebras de Moisil n-valentes, notaremos con Epi(L, L') el conjunto de todos
los epimorfismos de Len L' ysiz € Ly ¢’ € L sea:

Epi(a:,x’)(L,L’) ={h € Epi(L,L) : h(z) = z'}.

Sean L y L' M-algebras n-valentes axled, n > 3, cuyos ejes son dj,Gg,...,0n_3 ¥
aly,as, ..., a, o respectivamente, entonces el siguiente teorema generaliza nuestros resultados
[3, 4, 7] y nuestro lema 4.1 [6].

Teorema 4.1 T1) Si h € Epi(B(L),B(L')) es tal que h(0y-10n—2) = On_1a,,_, entonces
h(oia;) = 0ya; para 1 <i<n-1,1<j<n-—2.

T2) Si H € Epi(L,L') entonces H(a;) = aj, para 1 < j <n—2, y si h = Hg(ry entonces
h € Epilon-19n-292219, ) (B(L), B(L')).
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T3) Si h € Epilon-10n-20m-10,_3)(B(L), B(L')) entonces la transformacién H : L — L'
definida por:

n—2 .
H(z) = (V(h(an_jm) A ag)) V h(oyw)

verifica (T31) H es una extension de h, (T32) H € Epi(L,L"), y (T33) H es la nica
extension de h.

Dein.

T1) Sii+j < n entonces por (Al) tenemos que o;a; = 0 luego h(oa;) = h(0) = 0’ = 0;4].
Sii+j > n, como n > 3 entonces n — 1 +n — 2 > n, luego por (A3) tenemos que
Oill; = Op_10n_2, luego h(0;a;) = h(0n_10n_2) = On_10;,_» = 0;a}.

T2) (1) Si k + j < n entonces oxH(a;) = H(oxa;) = H(0) =0
Seay € L' , luego como H es suryectiva existe ¢ € L tal que H(z) = y, luego teniendo
en cuenta (A2) tenemos (2) 0,1y = on_1H(z) = H(0op_12) < H(oz V 0a4) =
H(oyz) V H(oa;) = 01H(z) V 0;H(a;) = o1y V 0;H(a;), para 2 < j < mn—2,y
cualquiera que sea y € L.
De (1) y (2) resulta que H(a;) son los ejes de L' y como los ejes son tnicos H(a;) = af;,
paral <7< n—2.
Ademés h(o;a;) = H(o:0;) = 0;H(a;) = 0,0}, para 1 < j <n —2.

T3) Por hipétesis h(ojz) € B(L'),1 < j <n—1. Entonces si 1 < k <n — 1 tenemos que

n—2

opH(z) = (\/(h(on_jx) A aka;))> V h(oyz)

=1

Sik=n—-—1como j > lentonces j—1 > 0yporlotanton—1+j > nyen
consecuencia por (A3) 0,10 = gaa;,_,, luego

n—2

on1H(z) = (\/(h(an_ja:) A an_la;-))) V h(nz) =

j=1

(n\_/z(h'(o-n—jm) N 0—201;_2)) \Y h(Ulm) =

j=1

(0261;_2 A (\_/ h(dn_jx))) V h(o1z) =

(020,;_2 A (h(\_/ O'n_j.fL')) V h(o1z) = (03a,,_9 A h(0n-1%Z)) V h(o1z) =

(o9a],_o5 V h(01Z)) A (h(0n_12 V h(o12) = (02a),_o V h(o12)) A h{o,_1)

y como por (A2) g,_12 < 012 V 02a,_2 entonces

h(op-12) < h{o17 V 03an—2) = h(o1z) V h(o2a,—2) = h(01%) V 02a;,_,
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luego
On_1H(z) = h(op_12).
Sitl<k<n-—-2

o H (x) ( \/ (On—jz) A oRa j)) \/ h(oy—;z) /\Uka;)) V h(oyz).

j=1 j=n—k

Si1 < j < n—k—1entonces j+k < n—1y por lo tanto oxa; = 0. Sin—k < j <n—2
entonces n < k + j luego por (A3) ora} = 02a,_2 y por lo tanto

opH(z) ("\/ 1 (On_jz) ANOY) ) \/ (On_jz) N Oo2ay,_ 2)) V h(oyz) =

j=n—k

\_/ (h(on—5T) No2ay_,s ) V h(o1z) =

j=n—Fk

)
(oza \/ h(op—;x )) V hio1z) =

I—=n—k

(02041_2 A (h(' \_/ Un—ﬂ?))) V h(oyz) =

(o2ay,_q A h(oz)) V h{o12) =
(o2a,,_o V h(o1z)) A (h(okx) V h(o12)) =
(020,,_5 V h(o1z)) A h(oyx)

y como por (A2) opx < 0,12 < 01% V 03a,_5 entonces
h(oxz) < h(o12 V 0284—2) = h(012) V h(02an_2) = h(012) V 024a,,_,.

Acabamos asi de probar que:

(T4) oxH(z) = h(oxz), para 1<k <n-—1.

Sib € B(L) entonces ;b = b, para 1 < j < n —1, y como h(b) € B(L') entonces
oxh(b) = h(b) para 1 < j <n — 1. Entonces por (T4)

oxH(b) = h(oxb) = h(b) = oxh(b), para 1 <k<n-—1
luego por (L6) resulta

(T31) H(b) = h(b), cualquiera quesea b€ B(L).

Si1 <k <n—1, entonces por (T4)
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orH(z Ay) = h(og(z Ay)) = h(okz A opy) =
h(owx) A h{owy) = oxH(z) A oxH(y) = ox(H(z) A H(y),

luego por (L6) resulta que

(T32a) H(z ANy) = H(z) A H(y).
Como H extiende a h y oxz € B(L) para 1 < k < n — 1 entonces:
(1) H(oxz) = h(oxz), para 1 <k <n-—1.

Por (T4),si 1 <k < n — 1 entonces (2) oxH(z) = h(oxz). De (1) y (2) resulta que

(T32b) H(oxz) = 0xH(z), para 1 <k <mn-—1.

Sil <k <n—1,por (T4) sabemos que (3) oxH(~ z) = h(ox ~ x).
Por 14) oy ~ H(x) =~ op_xH(z) luego por (T4) y L4)
(4) 0% ~ H(z) =~ h(0p—xz) = h(~ 0p_ix) = h{oz).
Luego de (3) y (4) resulta o, ~ H(z) = 0, H(~ z) para 1 < k < n — 1, entonces por
L6),
(Ilc) ~ H(z) = H(~ z).

n—2

(T32d) Dado y € L' entonces y = V (0n_jy A a}) V o1y, como oy € B(L') para

j=1
1<j<mn-—1,yhes un epimorfismo booleano existen b;,by,...,b, ; € B(L) tales
que h(b;) =0y, paral <j<n-—1,

j
Sean z; = \/ b; € B(L),1 < j <n-—1, luego o2; = z;, para 1 < k,j <n—1y por lo
=1

J J J
tanto h(z;) =h(V b;) = V (b)) = V oy =0y, paral < j<n-—1.
i=1 i=1 i=1

n—2
Sea x = (\/ (Zn—j A aj)) V z1, luego

j=1

n—2
OpT = (\/(zn_j /\akaj)) Vz, para 1<k<n-1

=1

y por lo tanto

h{oyz) = (\_/(h(zn_j A akaj)) V h(z;) =

J=1

(\_/(h(zn_j) A h(akaj)) V h(z) = (\_/(an_jy A Uka,;-)) V o1y.

J=1 =1
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Sik=1comol<j<n-—2entonces1+j <n-—1yporlo tanto oya; = (', para
1<j<mn-2, luego

n—2
h(o1z) = (\/ (On—jy A 0')) Vouy=0Voy=oy.
=1

Supongamos ahora que 2 < k < n — 1 entoncessi 1 < j < n —k — 1 tenemos que
k+j <n—1y por lo tanto por (Al) oxaj =0
Sij > n — k entonces k + j > n, luego por (A3) oxaj = 02a],_,. Entonces:

n—k—1 n—2
h(ogx) = ( \/ (On—jy A 0’)) \Y \/ (On—jy A a2a;_2)> Vo=
j=1

j=n—k

n—2
(aza;_z A \/ an_jy>) Vo =
j=n—k

(o2ar,_9 Nowy) V o1y = (02a,_o V 01y) A (oxy V 01y) = (02a],_5 V 01y) A oxy

y como k > 2 entonces por (A2):
oxy < o1y < 01y V 020,y
entonces (0qa,,_, V o1y) Aoy = oy y por lo tanto
(1) h(ogz) = oy, para 1 <k <n-1.
Luego por (T4) y (1) tenemos que:
onH(z) = h(okz) = o)y para 1 <k<n-—1

luego por L6), H(z) = y.
(T33) Si H' € Epi(L, L") verifica H'(b) = h(b), para todo b € B(L) entonces

H(z) = (\_/wn_jﬂ'(a:) A a})) VoiH'(z) =

=1

<\_/(H'(Un—j$) A a})) V H'(012) =

j=1

(n\_/(h(‘fn—jfﬂ) A a})) V h(oyz) = H().

J=1

Sean L y L' &lgebras de Post n-valentes, n > 3 cuyos centros son c¢p,cCa,...,Cn_2,

— ! 7 ! / _ 1/ 3
Cn-1=1ycy,¢5,...,¢,_9,¢,_1 = 1’ respectivamente, entonces
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Corolario 4.1 Si h € Epi(B(L),B(L")), la funciéon H : L — L' definida por

n—2
H(z) = (\/ (h(0n-jz) A cé)) V h(o1z)

j=1

es el Unico epimorfismo de L en L' que extiende a h.

Dem. Como n > 3 entonces 2n — 3 > n luego op_1¢,—2 = 1 y por lo tanto h(on_1cn_2) =

h/(l) = 1, == O-n_lc,,n_z. .
!

Si L'y L' son M-dlgebras n-valentes axled con ejes aj,as,...,an_2 v @},d), ..., al,_, respe-
ctivamente, entonces:

Lema 4.1 Los conjuntos Epi(L, L) y Epil®r-19n-200-19.3)(B(L), B(L')) son coordinables.

Dem. Si h € Epilo»-1%-20n-19n2)(B(L), B(L')), entonces la funcién H definida en el
item T3) del Teorema 4.1 verifica H € Epi(L,L’). Si ponemos §(h) = H, entonces por lo
demostrado en (T33) del Teorema 4.1, § es una funcién.

Si H € Epi(L, L') por el item (T2) del Teorema 4.1, tenemos que

h = Hip(1y € Epi(»-1on-27n-192)(B(L), B(L'))

y por el item (T33) del Teorema 4.1, la extensién de h a L es el epimorfismo H, luego
d(h) = H, lo que prueba que § es suryectiva.

Si h,h' € Epi(or»-19n-20n-10n_2)( B(L), B(L')) son tales que h # h’ entonces existe b € B(L)
tal que h(b) # h'(b). Si H y H' son los homomorfismos extensién de h y k' respectivamente
entonces H(b) = h(b) # h'(b) = H'(b), luego § es inyectiva. ]

Si B es un algebra de Boole finita, N[B] > 1, sea A(B) al conjunto de sus 4tomos. Notaremos
B,,, donde m € Z, m > 0 el algebra de Boole con m tomos.

Es bien conocido que si f : A(B,) — A(Bp,) entonces la funcién hs : B, — B, definida por
hi(z) = \/{a € A(B.) : f(a) < =},

verifica:

(B1) hjy € Hom(Bp, By),

(B2) Sia € A(By,) entonces hs(a) =0siy solosia¢ f(A(B,)),

(B3) hy es un epimorfismo si y solo si f es inyectiva, [9, 10},

(B4) hy es inyectivo siy solo si f es suryectiva [9, 10].

Si h € Epi(By,, B,) entonces dado b € A(B,) sabemos que [b) es un ultrafiltro de B, y que
h=1([b)) es un ultrafiltro de B, luego h=1([b)) = [a) con a € A(B,,). Ademés Nuc(h) C [a).
Sea f: A(B,) — A(By,) definida por f(a) = b, entonces f es inyectiva y hy = h.

Ademds existe una correspondencia biyectiva entre el conjunto FI(A(B,), A(B,,)) de todas
las funciones inyectivas de A(B,) en A(Bp,) y el conjunto Epi(By,, B,). Para ello basta
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considerar la funcién ®(f) = hy.
Pongamos por definicién
m!
Vinn =4 (m—mn)!

0, si m<n.

, sim>n

Entonces:

N[Em(Bvrw Bn)] = Vm,n-
En [7] indicamos otro modo de demostrar el resultado precedente.
Sib € By, \ {0} notaremos A(b) = {a € A(B,,) :a < b}, ysi¥ € B, \ {0} entonces [7]:
he(b) =¥ siysolosi f(A(b)) C A(b),

luego

NIEpi®*) (Bun, Bn)] = VMA@, MA@ Vine NAG) -V A®))- (1)
Lema 4.2 [7]. Sim > n > 1, h € Epi®)(B,,, B,), donde b € By, \ {0}, ¥ € B, \ {0}
entonces:
(B5) Siac A(b) y h(a) # 0 entonces h(a) € A®Y).
(B6) Sia¢ A(b) yh(a) # O entonces h(a) ¢ A(Y).
Si b € By, nofaremos con —b el complemento booleano de b. De (B3) y el Lema 4.2 resulta
que si h € Epi(Bn, By,) entonces f = ®~!(h) verifica:
(C1) f € FI(A(B,), A(Bn)),
(C2) FA(Y)) C A(b),
(C3) F(A(=D)) C A(-D).

Sean L y L' M-élgebras n-valentes axled finitas, no triviales, entonces L =2 Cg x Ck y
L'= (Y x C¥ donde j,k,j k' > 1.
En el Lema 4.1 probamos que:

H € Epi(L,L') siysolosih= Hp, € Epi®®»-19-2on192)(B(L), B(L')),

luego f = ®'(h) € FI(A(B(L))), A(B(L))) debe verificar las condiciones (C2) y (C3) indi-
cadas anteriormente, esto es

f(A(on_1ay_3)) C A(0n10n_2) ¥ F(A(~ On-10,_3)) C A(~ On—10n_2)- (2

Luego como
N{A(On-10n_2)] = k, N[A(on_10a;_5)] =K',

NAB(L)\ A(on-1an-2)] = y N[A(B(L))\ A(on-10_,)] = j'
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para que el conjunto de las funciones inyectivas de A(B(L')) en A(B(L)) que verifican (2)
sea no vacio es necesario y suficiente que k > k' y j > j'. Entonces por lo indicado en (1):

N[Epi(L, L')] = N[Epin-1m-2on1%-3) (B(L), B(L'))] = Viw - Vi

Si L = C} x C* y notamos con Aut(L) el conjunto de todos los automorfimos de L entonces
N[Aut(L)] = k! - 5.

Observemos que:
e Si Ly L' son algebras de Post n-valentes, esto es L = C* y L' = C* entonces
N[Epi(L, L)} = N[Epi"')(B(L), B(L"))] = N|Epi(B(L), B(L))] =
VNVAB@LNIABEY) = Vi
e 5i Ly L’ son algebras de Boole, esto es L = C’g y L' = Cg' entonces
N[Epi(L, L')] = N[Epi®*(B(L), B(L'))] = N|Epi(B(L), B(L'))] =

Vv, NaBEy) = Vij-
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