FEPRESENTACION POR CONJUNTOS DE GEUPOS ORDENADOS.

N. G, Martinez.

En trabajos anteriores hemos desarrollade una
teoria de dualidad topolégica para cirertas algebras
provenientes de la Légica [3] y para ia teoria de los
grupos reticulados [4].

En todos los casos. las estructuras algebrajicas
consideradas podian* pensarse como reticul ados
distributivos con operacicnes adicionales, por 1o
cual nuestra dualidad se basa en los espacios dJde
Priestley [3), © en una variante de los espacios de
Stone [41. Hay, $in embargo, una parte de la teortia
que podemss reproducir para los grupes ordenados v
Jue permite obtener una representaclon por conjuntos
para dichos grupos, con el orden dado  por L

inclusion usual.

Sea G = L G, .. s & % oun grupo aordenado. Sea

Y

o
.

1€}

7

32 la ramili1a de los subconjunios creclentes de |
ci.e. ,PellG) ssi asP vy asbh implica beP). Notese que
B,G=CCG2. Puede verse tacillmente gque i PeCl{ (G2, asG
y definimos Pa = ¢ we® s ‘aaP:r. snfonces Pa e JCG).

En particular, para a=e, queda definida una
funcion unaria g: COGI-CLE) tal que glCP)=Pe.

En CCG pusde definirse también la siguiente
funcion binaria $:CIGIxICGIAC(GD tal que yed(P,Q
23] existe xeF tal que X—lyéQ. Resulta, en efecto,

que =1 P,Q & CUOEh, PG = COGa.

Definicién: Sea SC(G) una familia de subconjuntos
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crecientes de . Direnos que 3C32 es =3pectiral =31
i) Dados a,b,eG tales rque afl, existe PeSCG tal gque
aeF v beP.
11D 81 P=S(Ed v aeb. Pa s
1112 Si F,Q «S0(G>, (P, 5060,

De acuerdo a esta definicion, C(G3 es espectral vy

es la mayor de las familias espectrales de G,

: , - - . .
Teorema de representacion:. Sea O =G, ., .

un grupo ordenado vy (G una familia espectral para
G. Definamos, para cada aeG, oCad= (P=S(GE= aeP> v

sea SCSC(GEI)Y = {¢lCad: aeGr.

Entonces la funcion Aa»oC sl establecs un
isomorfismo e orden entre los CoOnjJuUnRLos

-

ordenados <G, =y vy <ICSCGE2D, %Y. Mas aun, definiendo
e B S JUR
¥) Coladd "= SCGINg loeCadl v

. - . .1 . - . . -1 L. .
Cx%y Celadd eoChd= maw {WES(GE:ofalds W = & [otbdllr,

32 tiens

1> oCa 5= Coads b
n) efa fibd=E CoCadd tofhd,  de modo gue
cTCscEny, ., teted, = es un grupo  ordenado 1somorio
a G.

La g1 Jue, esenciralmenrte. la dada =n

[4) para reticulados 1mplicativos.

Este resul tado abre Daso & un interesante
problema: ndtese que ZCSCGID, por ser una familia de
conjuntos, puede ser extendida naturalments a  un
reticulado diztributyvo, considerando todas las

posibles uniones e inltersecciones finitas de sus

miembros. Llamemos L{IZ> a ests reticalade. Bajo qus
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condiciones las funciones producto e inverso de
LCSCGEY pueden extenderse a L{Z) de modo que L(ID se
convierta en un grupoe reticulado® De acuerdo al
Teorema de representacion, una respuesta a este
problema caracterizaria a los grupos ordenados gue
pueden ser extendidos a un grupo reticulado. La clave
para una solucidn estid en definir a wuna familia
espectral adecuada ¥y sera motivo de wuna  futura

investigacisdn,
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